HOOFDSTUK 8: Vermoedens en bewijzen.

8.1 Gelijkvormige en congruente driehoeken

Opgave 1:
AADE en AABC vormen een snavelfiguur met vergrotingsfactor 2

Opgave 2:
/BAD = /ZEBC

ZABD = ZBEC

b. BD=+AB?+ AD? =+/8? +15? = {289 =17
AB BD 8 17
— =——dus —=—

BE EC  BE 13}

8137 .,

17 ° A

AE = AB-BE =8-62=1%

} AABD®wABEC  (hh)

dus BE =

Opgave 3:
a in AACD gddt: ZACD =90° - ZCAD

£C =90°
dus ZBCD =90° — ZACD =
=90°—(90°— ZCAD) A
= 90° —90° + LCAD
= Z/CAD
in ABCD geldt: ZCBD =90°— /BCD =90°— Z/CAD = ZACD
ZADC = ZACB

} AACD 0 AABC  (hh)

/CAD = /BAC
/ADC = /CDB
AACDo0ACBD  (hh)
/CAD = /BCD
/BDC = /BCA
ABCDwABAC  (hh)
/DBC = /CBA
b. AB=+AC?+BC? =152 +82 =/289 =17
ABCD o ABAC dus E = C—D
BA  AC
8_¢D
17 15
=227
AACD o A4BC dus AP - A€
AC  AB
AD _15
15 17
=185 13,
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ABCDw ABAC dus 22 = B¢

BC BA
BD_8
8 17
8-8

BD = F = 3%
Opgave 4:
/DBE = Z/CBA

ABED 0 ABAC (hh)

/BED = Z/BAC

BD =+ BE? + DE? =+/12% +5% = /169 =13
dus 4B =20

AC 4B, AC 20
22 22 qus 2 =2
ED EB 5 12
AC=""-81

12
BC = AB* + AC? = [20% + (8%) = /4693 = 212
dus CE =212-12=9%

Opgave 5:
ZPQOD = ZCQOB (overstaande hoeken)

ZQPD = ZQCB (z — hoeken) } APOD0ACOB  (hh)

CP = DP? + CD? =72 + 24> = /625 = 25 D
CO=25-PQ
7
P_Q = Q dus P—Q — 1 Q
CO CB 25-P0 10 A
10PQ = 7(25— PO) A 5
10PQ =175-7PQ
17PQ =175
PQ=10%
Opgave 6:
a /ADF =180°—90°— /CDE =90°— /CDE = /DCE c
/ADF = /DCE
AADF wADCE ~ (hh)
/AFD = /DEC
DE =JCD?—CE? =10 -82 = /36 = 6 D
AF  AD AF 6
= dus =—
DE DC 6 10
. F&
ar =88 _3s
10

10
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b. ZBSC = 2DSG (overstaande hoeken)

Z8SDG =180°-90° - £DSG 8

=90° - «4DSG "y

=90° - 4BSC D c

= /SBC s
ZCDE = ZSBC

ACDE 0 ASBC / 6

ZCED = ZSCB F
DE CE 6 8
= dus — = — A 10 B
BC SC 6 SC

SC=8dus DS =2
BS =+ BC? + CS? = /6% +8% =100 =10
/SDG = /SBC
/SGD = /SCB
SD  SG 2 SG
—=—dus —=—
SB SC 10 8
sG=22_12

10

} ASDG o ASBC

BG =BS+5G =10+1% =112

Opgave 7:
a  ééndriehoek mogelijk

C

A 5 B
b. ééndriehoek mogelijk

C
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c. tweedriehoeken mogelijk

de cirkel met middelpunt B en straal 5 snijdt delijn AC op twee plaatsen, dus zijn er
twee driehoeken mogelijk

d. ééndriehoek mogelijk
c

AT 5 B
e. ééndriehoek mogelijk
/B =180°- £A4 - £C =180°-50°-60° = 70°

AT 5 B
f.  ééndriehoek mogelijk

C

AT 5 B

g. erzijnonendigvee driehoeken mogelijk
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Opgave 8: D
Teken vierhoek ABCD en de diagonalen AC en BD.

Punt S is het snijpunt van AC en BD.
Z/BAS = ZDCS (z — hoeken)

AB = CD (zie voorbeeld) AABS 0 ACDS  (hzh)
ZABS = ZCDS (z — hoeken) A B

dus AS =CS en BS =DS
dus de diagonalen AC en BD delen elkaar middendoor

Opgave 9:
Teken vierhoek ABCD met AB =CD en BC = AD.

Teken de diagonaal BD.

AB =CD

BD=DB} AABD®ACDB (zzz)
AD =CB

dus zZ4=2C

Opgave 10:
a Tekenvierhoek ABCD met AB=BC =CD = AD.

Teken de diagonalen AC en BD.

AB =CD

AC=CA}y AABCoACDA (zzz)
BC = DA

dus ZBAC = ZDCA

dus ZBAC en ZDCA zijn z-hoeken
dus 4B/ CD

AB=CD

BD=DB{ AABD®ACDB (zzz)
AD =CB

dus ZADB = ZCBD
dus Z4ADB en ZCDB zijn z-hoeken
dus AD/I BC

b. AB=BC dus AABC isgdijkbenig, dus Z/BAC = ZBCA
AD = CD dus AACD isgelijkbenig, dus £«DAC = ZDCA
Z/BAC = ZDCA (zie opgave 103)
Hieruit volgt dat Z/BAC = Z/BCA = Z/DCA = Z/DAC

AB = AD dus AABD isgelijkbenig, dus £Z4BD = ZADB

BC =CD dus ABCD isgdlijkbenig, dus £CBD = Z/CDB
Z/ADB = ZCBD (zie opgave 10a)

Hieruit volgt dat ZABD = ZADB = ZCBD = ZCDB

Dus de diagonalen delen de hoeken van de vierhoek middendoor.
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Opgave 11:

AM = BM (straal cirkel) A
‘ B

MN = MN AAMN % ABMN  (zzr) ’
ZANM = ZBNM = 90°

dus AN = BN

Opgave 12:

ZACQ =60° (gelijkzijdige driehoek)

ZBCP =60° (gdijkzijdige driehoek) P
/BCQ = /ZBCA+ £LACQ = ZBCA + 60°

/BCQ = ZACP

ZACP = LZACB + £ZBCP = ZACB + 60°

QC = AC

ZQCB=ZACP ; AQCB»AACP (zhz) Q

CB=CP
dus OB = AP

A B
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