10.2 Oppervlakten en inhouden

Opgave 11:
a y, =10x-x°
Opp(U) == fuint(Y,, X 1,8) = 144,667
y,=x+8
Opp(V) = fulnt(Y,, X 18) =875
b. Opp(W)=0pp(U)-Opp(V)=144,67—-87,5=5717
C Vs=n—D)2

ji(f (x) — g(x))dx = fnlnt(Y;, X 1.8) = 57,17 = Opp(W')

Opgave 12:

a y =x- 2./x
Yo =X . O
Y3 =D)Vo= 1 ‘\\\,,
intersect van y, en y, geeft x=0 v x=1

Opp(V) = j(—x — (x = 2Jx))dx = falnt(Y,, X,0]) =0,33

b. zerogeeft x=0 v x=4

Opp(W) = jf(x — 23x)dx = fulnt(Y,, X 0,4) = 2,67 I ..

Opgave 13:
yy=x>-3reny,=1-1x
intersect geeft x=-1,320 v x=-0432 v x=1752

Ya=n—Y, Ny, =y, =

Opp= | () -gldx+ [(2(x)= /() =

= fulnt(Y,, X,~1.320,-0.432) + fulnt(Y,, X ,—0.432,1.752) = 3,75

Opgave 14:
y, =SNnx

Opp(V) = .[Sinxdx = fulnt(Y,, X,0,7) =2
0

Vo :%x
intersect geeft x = 2,475
Y= =)

2,475

Opp(I) = j(sinx —3x)dx = fnlnt(Y,, X,0,2.475) =102 % 5- 2 dusniet
0
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Opgave 15:
a y =98nx

Opp(V) = Isinxdx = fuint(Y,, X,0,7) = 2 dusook Opp(W) =2
0
2z
b. Isinxdx =0
0

2r
Omdat W onder dex-asligtis J'si nxdx = —2 want de hoogte van je rechthoekjesis nu

negatief.
C. y,=abs(y,)

2:ﬁf(x)| dx = fuint(Y,, X ,0,27) =4 = Opp(V) + Opp(W)

0

Opgave 16:
y, = x°—5x* +6x 7
deoptiezerogeeft x=0 v x=2 v x=3 1 A

Yo = abs(yl) ;{‘j

3
Opp(V +W) = j |x® —5x + 62 dx = fulnt(Y,, X ,0,3) = 3,08
0

Opgave 17:

1,752

Opp(I+1) = [|f(x)—g(x)|dx

-1,320
Alsje |f(x) - g(x)| neemt hoef je niet te kijken of de grafiek van f'boven de grafiek van g ligt
of andersom.

Opgave 18:

y,=x>-5x*+7x en y, =2x-1
intersect geeft x=-1956 v x=-1 v x=-0209 v x=1338 v x=1827
yszabs(yl_yz) I |

1,827
Opp = [ ydx = fulnt(Y,, X ~1.956,827) = 5,48

-1,956 s

£ [
B |
y \

Opgave 19:
a f(3=19
Inh=7-19%-2="722x
f(5) =35
Inh = 7 -35%-2=2450r
b. Inh=242x + 7227 + 24507 = 3414r
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Opgave 20:
8-2"=0
2°=8

2x :23

x=3 | \
y,=8-2" eny2=7T-y12

3
Inh = j 7+ f2(x)dx =fulnt(Y,, X ,0,3) = 238,33
0

Opgave 21:
¥ =-0Lx* +x* +x+3 N
deoptie zero geeft x=-314 v x=383 1 A
Yo =7 'y12

3,83
Inh = _[7[ 2 (x)dx = fnlnt(Y,, X ,—-3.14,3.83) = 487,49

-3,14

Opgave 22: )
y,=9-x"eny,=2x+6 T
intersect geeft x=-3 v x=1 '

y3=77'y22 en)’4:7T'J’12

1 3
Inh = J-ﬂ-(2x+6)2dx+ jﬂ-(g—xz)zdx
-3 1

= falnt(Y,, X ,-31) + fulnt(Y,, X 1.3) = 268,083+170,903 = 438,99

Opgave 23:
a gk :2+§—2=E
X X

3
b. yl:;myzzﬂ'-ylz

3
Inh = j -2V dx = falnt(Y,, X 1,3) =18,85
1

Opgave 24:
a f(x):x_—’_l:£+1:1+1 !""‘.\\
X X X X \\

V1 :1+% eny,=1 - TImmmr—

Y3 = ”'(ylz _yzz)

4
Inh = [z ((L+%)* =1*)dx = fulnt(¥,, X 14) =1107
1

b. transleer V' 1 omlaag en wentel het nieuwe viakdeel om de x-as
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g(x) _1 dus neem y, _1
X X

4
Inh = J-ﬂ' . (%)zdx = fulnt(Y,, X 14) =236 met y, =7 -yl2
1

Opgave 25:
a yl:%xenyzzﬂ-ylz

8 f
Inh = j - (Ex)2dx = falnt(Y,,X,08) =134,04 ; i
0 .

b. y=ixeny,=4
2 2
y3=7r'(y2 _yl)

8
Inh = j 7 - (4% — (3 x)?)dx = fnlnt(Y,, X,0,8) = 268,08
0

Opgave 26:
Inh=n-2?-5-7-1.5=201 - 57 =157

Opgave 27:
B2 :\/; en y, = 31X

2
V3 = 71"()’12 _yzz)

h= jfﬂ ((Wx)? - (& x)*)dx = fnlnt(Y,, X,0,4) =8,4

Opgave 28:
»=2"-5x eny,=x-4
intersect geeft x=1 v x=288

y3:ﬂ:.(y12_y22) ‘——v—4

2,88

Inh = jn-((2X—5\/¥)2—(x—4)2)dx= NV

= fulnt(Y;, X ,1,2.88) = 20,9

Opgave 29:
y=—ix*+2xeny,=x+4

intersect geeft x=-111 v x=222 v x=488
yazﬂ'(yzz_ylz) eny, :ﬂ'(ylz_yzz)
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2,22 4,88
Inh = Iﬁ-((x+4)2—(—%x3+2x2)2)dx+ jﬂ-((—%x3+2x2)2—(x+4)2)dx=
111 2,22

= falnt(Y,, X ,~1.11,2.22) + fulnt(Y,, X ,2.22,4.88) = 155,882 + 267,005 = 422,88

Opgave 30:
a y,=10-xeny,=2"?
intersect geeft x=-309 v x=113

Y3 = ”'(ylz _yzz)

Inh = lﬁr-((lO—xz)z —(2%)?)dx = //Z

= fnInt(Y,, X ,—3.09,1.13) = 682,59 N
b. transleer viakdeel 7”10 omlaag
h(x) = —x% en i(x) = 2% -10
y,=—x’eny,=2"%-10
Ya =7 (y12 _yzz)
113
Inh= [7-((2"% =10)* - (~x*)?)dx = fulnt(Y;, X ,~3.09,1.13) = 569,80

-3,09

Opgave 31:
a. dex-asligt op of onder het laagste punt van de grafiek van f.

b. dex-asligt op of boven het hoogste punt van de grafiek van g.
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