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13.4 Raken en loodrecht snijden

Opgave 40:
a. 35,1115,0)1( 2 f

3141)1( 2 g
b. 1)(  xxf

2)1( f
12:  xyk door )3,1(

b 23
1b

12  xy
42)(  xxg

2)1( g
bxyl  2: door )3,1(

b 23
1b

12  xy
c. punt A is het raakpunt van f en g

Opgave 41:
De grafieken van f en g hebben in het punt met 3x dezelfde helling maar de grafieken
snijden elkaar niet.

Opgave 42:
a. 283)( 2  xxxf

112)(  xxg
)()( xgxf  geeft: 112283 2  xxx

0963 2  xx
0322  xx

0)1)(3(  xx
13  xx

8)1(4)3(  ff
40)1(4)3(  gg

dus de grafieken van f en g raken elkaar in het punt )4,3(
b. 5)3( f

bxy  5 door )4,3(
b 154

19b
195  xy

Opgave 43:
Met de GR krijg je het vermoeden dat het raakpunt het punt )2,1( is.

2)1( f en 2)1( g
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2
122)(  xxg dus 2

1)1( g
dus de grafiekem van f en g raken elkaar in het punt )2,1(

Opgave 44:

222 )52(
20

)52(
8208

)52(
244)52(

)(










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xx
xx

x
xx

xf

52)(  xxg

)()( xgxf  geeft: 52
)52(

20
2 


x

x

20)52( 3 x
3 2052 x

3 2052 x
3

2
1

2
1 202 x

684,1)202( 3
2
1

2
1 f

658,1)202( 3
2
1

2
1 g

dus de grafieken van f en g raken elkaar niet

Opgave 45:
a. xexf  )(

2)(  xexg
)()( xgxf  geeft: 2 xx ee

2 xx
22 x

1x
2)1(  ef

222)1(  eeeg
dus de grafieken van f en g raken elkaar in het punt )2,1( e

b.  
1

0

))()(()( dxxgxfVOpp

 
1

0

2 )22(2( dxeee xx

 
1

0

2 )2( dxeee xx

1
0

2 ]2[  xx exee

)01(2 2eeee 
122  ee

Opgave 46:

a.
xx

xf
2
1

2
22

1
)( 

xxg 2)(1 
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)()( xgxf  geeft: x
x

2
2
1



122 xx
18 3 x

8
13 x

2
1x

4
1

2
1

12
1 1)(1)(  gf dus de grafieken van f en g raken elkaar niet

b. xxg p 2)( 

)()( xgxf  geeft: x
x

2
2
1



2
1x (zie opgave a)

1)( 2
1 f

1)( 4
1

2
1  pg

4
3p

dus de grafieken van f en g raken elkaar voor 4
3p

Opgave 47:

a. p
x


1
1 links en rechts vermenigvuldigen met x geeft:

pxx 1 invullen in pxxx  ln geeft:
1ln  xxx

b. xpxx  2ln
x

p
x 2
1

1 

x
xx

p
2ln 

 p
x

x  )
1

1(2

)
1

1(2
2ln

x
x

x
xx




)
1

1(22ln
x

xxx 

222ln  xxx
0ln4  xx

neem xxy ln41  optie zero geeft: 926,2x dus 25,2p

Opgave 48:
82)(  xxf
pxxg p  2)(

822  xpx
84  xp

)84(128 22  xxxxx
xxxxx 84128 222 

122 2 x
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62 x
66  xx

648648  pp

Opgave 49:
xexf  1)(
pxxg  2)(
xepx  12
xexp  21

)21(2 xx exxxex 
xx xexxxex  22 2

2xexe xx 
neem xx exey 1 en 2

2 xy 
intersect geeft: 739,0883,0  xx

572,2351,2  pp

Opgave 50:

a. 3
2

)(3 
x

xf

xxg q 2)( 

3
2

2 
x

x

xx 322 2 
0232 2  xx
011 2

12  xx
0))(2( 2

1  xx

2
12  xx (vervalt)

62ln2)2(3 f en qg q  4)2(
62ln24  q

22ln2 q

b. p
x

xf p  2
)(

xxg 2)(2 

xp
x

2
2



x
xp

2
2 

2)
2

2(ln2 2  x
x

xxx

222ln2 22  xxx
neem 22ln2 2

1  xxy en 22
2  xy

intersect geeft 711,1x dus 252,2p
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Opgave 51:

x
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xf p  2)(

pxxg p 2)( 
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p

px  22
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2( 
x

xp

2
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



x
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p

12
2
2 


x

x
p

2
22 12
2

ln
12

2
2 x

x
x

x
x

x
x 







neem x
x

x
xy ln

12
2

2 21 


 en
12

2
2

3

2 


x
x

y

intersect geeft: 1x
2p

Opgave 52:
12)( 22

 xxexf

x
xg

1
)( 

x
xe x 1

12 22



neem 12 2
1

2

 xxey en
x

y
1

2 

intersect geeft 280,1x (vervalt) 742,0 x
275,1q

Opgave 53:
3
1lrc

Opgave 54:

x
xf

2
1

)(  en xxg  )(

1)()(  xgxf geeft:

1
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2x
4x

2)4( f en 2)4( g dus de grafieken van f en g snijden elkaar loodrecht in )2,4(

Opgave 55:
xxf cos2)( 

xxg sin2)( 
1)()(  xgxf geeft:

1sin2cos2  xx
1sincos2 xx

12sin x
 22 2

1  kx
  kx 4

1

1)( 4
1 f en 1)( 4

1 g dus de grafieken van f en g snijden elkaar loodrecht in )1,( 4
1 

1)1( 4
1 f en 1)1( 4

1 g dus de grafieken van f en g snijden elkaar loodrecht in
)1,1( 4

1 

Opgave 56:

x
pxf p

2
1

)( 

2

8
)(

x
xg 

1)()(  xgxf p geeft:

1
8

2 2


xx
p

xxp 228 

xxp 2
4
1

)()( xgxf p  geeft:

x
x

83
4
1 

324 x
44 22232 4

5

x

44 3
3

82222
2
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2

8
4
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4
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4
5 y

81 222 8
1

p

Opgave 57:
a. 42)(  xxf

6)5( f dus 6
1krc

bxyk  6
1: door )5,5(

b 6
55
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6
55b

6
5

6
1 5 xy

b. 5lrc dus 5
1)(  xg

5
1

222 )2(
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xx
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25)2( 2 x
5252  xx

3x 7 x
1y 3y

3216  pp
c. 8mrc dus 8

1)(  xh

4

2
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1
224

)( 2

2
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


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
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


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
4
4

2)4(2

2

2

22

x
x

xx

8
1

22 4)4(

8





xx

644)4( 22  xx
4096)4( 32 x

1642 x
122 x

323212  xx

3y 3y

317317  qq

Opgave 58:
2
1krc dus 2)(  xf p

2)2()(2)( 22  xxx
p epxxepxxexf

222  xxx pexeex
222  xxx xeexpe
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xxp
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2
1

2
122  xxe x

neem xxey 221  en 2
1

2
1

2  xy
intersect geeft 70,012,5  xx

06,2y 85,0y
dus )06,2;12,5(A of )85,0;70,0( A

Opgave 59:
a.

21)( xexf 
212)( xxexf 

0)24(222)(
222 1211   xxx exxexexf

0024
212  xex

24 2 x k.n.

2
12 x

22 2
1

2
1

2
1  xx

eey  2
1

ey 

),2( 2
1 e en ),2( 2

1 e

b. a
xexxf 11 2

2)(  

212

1
xxe
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



2

2

1

1

2 x
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1
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e
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21

1
xey  en

1
2 2

1
y

y 

intersect geeft 16,116,1  xx
61,061,0  aa

Opgave 60:
a. 13)( 2  xxf

2)(
x
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xg p 

)()( xgxf p geeft:
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2 13
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243 xxp 
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xxxx  33 3
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024 3  xx
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b. 1)()(  xgxf p
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