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9.5 Pool, poollijn, macht en machtlijn.

Opgave 58:
a. de raaklijn door ),( AA yx is 2ryyxx AA 

raaklijn door )2,1( is 52  yx
raaklijn door )1,2(  is 52  yx

b. P is het snijpunt van k en l
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lijn AB: )1(2  xy
12  xy

1 yx
)5,5(P dus 555  yx

1 yx

Opgave 59:

Opgave 60:
a. 222),(222

2 )()()()(: \ ryyyxxxryyxxc MMMM
yxT

MM
Mm   

dus 222
1 : ryxc 
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MPMP

yxT
PP yyxxPyxP MM   

2)()(: ryyyxxxk MPMP 
b. door de translatie van 1c , k en P over ),( MM yx krijg je de poollijn van P en 2c .

  ),(2)()(: MM yxT
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Opgave 61:
a. poollijn l van A is: 4084  yx

yx 8404 
yx 210 

l snijden met c geeft:
40)210( 22  yy

40440100 22  yyy
060405 2  yy

01282  yy
0)6)(2(  yy
62  yy

6x 2x
raaklijn in )2,6( is: 4026  yx
raaklijn in )6,2( is: 4062  yx

b. 02422  yxyx
01)1(4)2( 22  yx

5)1()2( 22  yx
de poollijn van B is:

5)1)(14()2)(21(  yx
5)1(3)2(  yx

5332  yx
63  yx
yx 36 

63:  yxl
l snijden met c geeft:

5)1()263( 22  yy
5)1()83( 22  yy

51264489 22  yyyy
0605010 2  yy

0652  yy
0)3)(2(  yy
32  yy

0x 3x
raaklijn door )2,0( is:

5)1)(12()2)(20(  yx
51)2(2  yx

5142  yx
22  yx

raaklijn door )3,3( is:
5)1)(13()2)(23(  yx

5)1(22  yx
5222  yx

92  yx
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Opgave 62:
a. 52  xy

52  yx
1024  yx

b. bij de cirkel 1022  yx en ),( PP yxP is de poollijn van P de lijn 10 yyxx PP

dus als )2,4(P krijg je de lijn 1024  yx
c. 4 xy

4 yx
1022 2

1
2
1  yx

dus )2,2( 2
1

2
1 Q

Opgave 63:
a. de poollijn l van A is:

202 ryrx 
22 rrx 

rxl 2
1: 

l snijden met c geeft:
222

2
1 )( ryr 

222
4
1 ryr 

2
4
32 ry 

33 2
1

2
1 ryry 

raaklijn in )3,( 2
1

2
1 rr is: 2

2
1

2
1 3 ryrrx 

dus ryx 23 

raaklijn in )3,( 2
1

2
1 rr  is: 2

2
1

2
1 3 ryrrx 

dus ryx 23 
b. de poollijn l van B is:

240 rryx 
ry 4
ry 4

1
l snijden met c geeft:

22
4
12 )( rrx 

22
16
12 rrx 

2
16
152 rx 

1515 4
1

4
1 rxrx 

raaklijn in ),15( 4
1

4
1 rr is: 2

4
1

4
1 15 ryrxr 

dus: ryx 415 

raaklijn in ),15( 4
1

4
1 rr is: 2

4
1

4
1 15 ryrxr 

dus: ryx 415 
c. de poollijn l van C is:

22 ryrxr 
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yrrxr  22

yrx 2
l snijden met c geeft:

222)2( ryyr 
2222 44 ryyyrr 

045 2  yry
0)45(  ryy

ryy 450 
ryy 5

40 
rx  rx 5

3

raaklijn in )0,(r is: 20 ryxr 
dus: rx 

raaklijn in ),( 5
4

5
3 rr is: 2

5
4

5
3 ryrxr 

dus: ryx 543 

Opgave 64:
a. 0206822  yxyx

0209)3(16)4( 22  yx
5)3()4( 22  yx

poollijn l door )0,0( : 5)3)(30()4)(40(  yx
5)3(3)4(4  yx

593164  yx
2034  yx

2034  yx
54

3  yx
l snijden met c geeft:

5)3()45( 22
4
3  yy

5)3()1( 22
4
3  yy

59611 2
2
12

16
9  yyyy

0571 2
12

16
9  yy

08012025 2  yy

50
80120

50
6400120 




y

5
44  yy

2x 5
24x

raaklijn door )4,2( is: 5)3)(34()4)(42(  yx
5382  yx ofwel 02  yx

raaklijn door ),4( 5
4

5
2 is: 5)3)(3()4)(44( 5

4
5
2  yx

562 5
3

5
1

5
8

5
2  yx ofwel 0112  yx

b. poollijn l door )0,3( : 5)3)(30()4)(43(  yx
5)3(3)4(  yx
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5934  yx
83  yx

83  yx
83  yx

l snijden met c geeft:
5)3()483( 22  yy

5)3()43( 22  yy
59616249 22  yyyy

0203010 2  yy
0232  yy

0)2)(1(  yy
21  yy

5x 2x
raaklijn door )1,5( is: 5)3)(31()4)(45(  yx

5624  yx ofwel 32  yx
raaklijn door )2,2( is: 5)3)(32()4)(42(  yx

5382  yx ofwel 62  yx

Opgave 65:
0441022  yxyx

044)2(25)5( 22  yx
25)2()5( 22  yx

a. 25)2)(24()5)(56(  yx
25)2(2)5(11  yx

25425511  yx
26211  yx

b. k: 25)2)(26()5)(58(  yx
25)2(4)5(3  yx

2584153  yx
4843  yx

snijpunt met de y-as: 4840  y
12y dus )12,0(C

poollijn l van C:
25)2)(212()5)(50(  yx

25)2(10)5(5  yx
252010255  yx

20105  yx
20105  yx

42  yx
l snijden met c geeft:

25)2()542( 22  yy
25)2()92( 22  yy

254481364 22  yyyy
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060405 2  yy
01282  yy

0)6)(2(  yy
62  yy

0x 8x
dus )2,0(D

Opgave 66:
a. 052622  yxyx

051)1(9)3( 22  yx
5)1()3( 22  yx

)1,3(M

b. 534536 22 PM
c. 4054522  rPM

P invullen geeft: 405429649 22 
de uitkomsten zijn gelijk

d. 022  cbyaxyx
0)()( 2

4
12

2
12

4
12

2
1  cbbyaax

cbabyax  2
4
12

4
12

2
12

2
1 )()(

),( 2
1

2
1 baM 

2
2
12

2
1 )()( byaxPM PP 

)()()( 2
4
12

4
12

2
12

2
122 cbabyaxrPM PP 

cbabbyyaaxx PPPP  2
4
12

4
12

4
122

4
12

cbyaxyx PPPP  22

Opgave 67:
a. als r de straal van 1c is geldt: 151024182)1( 222 r

15)2()1(: 22
1  yxc

09)4()1(: 22
4  yxc

b. als r de straal is van 3c geldt: 179)45()16( 222 r

17)5()6(: 22
3  yxc

Opgave 68:
01228: 22

1  yxyxc
210: 22

2  yyxc
021022  yyx

0225)5( 22  yx
027)5( 22  yx

)5,0(
2
cM

als r de straal is van cirkel 3c met )5,0(M die 1c loodrecht snijdt, geldt:
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2712520850 222 r
27)5(: 22

3  yxc en dat is de vergelijking van 2c dus 32 cc  , dus 1c en 2c snijden
elkaar loodrecht

Opgave 69:
a. )0,( pP

10)50()1(: 22
1 pc

1025122  pp
01622  pp

5)20()7(: 22
2 pc

5449142  pp
048142  pp

4814162 22  pppp
3216 p

2p
)0,2(P

b. )6,( qqQ 
08)6(: 22

3  qqc

081236 22  qqq
028122 2  qq

03412)6(: 22
4  qqqc

034121236 22  qqqq
070242 2  qq

7024228122 22  qqqq
4212 q

2
13q

)2,3( 2
1

2
1Q

Opgave 70:
a. 01084: 22

2  yxyxc
01016)4(4)2( 22  yx

010)4()2( 22  yx
)4,2(

2
cM

als r de straal van de cirkel 3c is die 1c loodrecht snijdt, geldt:

4554226)4()2( 222 r
45)4()2(: 22

3  yxc

b. 0526: 22
1  yxyxc

051)1(9)3( 22  yx
5)1()3( 22  yx

)1,3(
1cM en )4,2(

2
cM
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lijn )3(
32
14

1:21 



 xyMM

31  xy
2 xy

punt )2,( ppP
10)42()2(5)12()3( 2222  pppp

10444459696 2222  pppppppp
1520  p

4
3p

)1,( 4
1

4
3 P

c. ),( yxP heeft macht 20 t.o.v. 1c dus
205)1()3( 22  yx

25)1()3( 22  yx

Opgave 71:
Stel 2

1
22

1 )()(: ryyxxc MM  en 2
2

22
2 )()(: ryyxxc MM 

Als ),( PP yxP gelijke machten tot 1c en 2c heeft dan geldt:
2

2
222

1
22 )()()()( ryyxxryyxx PPPP 

Dus 2
2

2
1 rr 

Dus 2
2

2
1 rr 

Dit kan niet want gegeven was dat 2
2

2
1 rr 

Dus er is geen punt P dat gelijke machten heeft tot 1c en 2c .

Opgave 72:
a. 30884 2222  PPPPPP yxyxyx

3488  PP yx
1744  PP yx

b. de punten P liggen op de lijn 1744  yx

c. rqypxyxcbyaxyx PPPPPPPP  2222

0 rcqybypxax PPPP

0)()(  rcyqbxpa PP

dus de punten P liggen op de lijn : 0)()(  rcyqbxpa

Opgave 73:
05: 22

1  yxc
01042: 22

2  yxyxc
machtlijn van 1c en 2c is: 10425 2222  yxyxyx

542  yx
raaklijn door A aan 1c is: 52  yx











2
1

52
542

yx
yx
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






1042
542

yx
yx

154 x

4
33x

523 4
3  y

4
112 y

8
5y

),3( 8
5

4
3M

64
292

8
52

4
32 95)()3( r

64
292

8
52

4
3

3 9)()3(:  yxc

Opgave 74:
machtlijn van 1c en 2c is: 15685 2222  yxyxyx

2068  yx
yx 6208 
yx 4

3
2
12 

5)2( 22
4
3

2
1  yy

536 22
16
9

4
3

4
1  yyy

0131 4
1

4
32

16
9  yy

0206025 2  yy

50
4060

50
160060 




y

25
2  yy

5
12x 1x
),2( 5

2
5
1 en )2,1(

Opgave 75:
0: 22

1  cbyaxyxc
0)()( 2

4
12

2
12

4
12

2
1  cbbyaax

),( 2
1

2
1

1 baM 

0: 22
2  rqypxyxc

0)()( 2
4
12

2
12

4
12

2
1  rqqyppx

),( 2
1

2
1

2 qpM 

ap
bq

ap
bq

rc MM 







2
1

2
1

2
1

2
1

21

machtlijn k van 1c en 2c is: rqypxyxcbyaxyx  2222

crqybypxax 
cryqbxpa  )()(
crxapyqb  )()(
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Opgave 76:
machtlijn van 1c en 2c : 266124 2222  yxyxyx

30612  yx
52  yx

52  xy
stel punt P ligt op de machtlijn, dan geldt: )52,(  ppP
punt P heeft macht 6 ten opzichte van 1c dus:

64)52( 22  pp
6425204 22  ppp

015205 2  pp
0342  pp

0)3)(1(  pp
31  pp

dus )3,1( en )1,3( 

Opgave 77:
a. 8)2()8(5)1()2( 2222  yxyx

844641651244 2222  yyxxyyxx
60612  yx

102  yx dus 102  xy
b. stel punt P op de machtlijn k, dan geldt )102,( ppP

punt P heeft macht 8 ten opzichte van 1c dus:
85)1102()2( 22  pp

8512144444 22  pppp
0112485 2  pp

10
848

10
6448 




p

5
354  pp

dus )2,4(  en )1,5( 5
1

5
3

c. stel punt P op de machtlijn k, dan geldt )102,( ppP
de macht van P ten opzichte van 1c is:
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5)1102()2( 22  ppmacht
512144444 22  pppp

120485 2  pp

de macht is minimaal als   0macht

  04810  pmacht
4810 p

5
44p

),4( 5
2

5
4 P


